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Objetivos

» Monodromia de una familia de variedades
> Ejemplos

» Célculo explicito de una familia de superficies K3
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Una fibracién eliptica sobre P!
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Una fibracion eliptica sobre P!

Para A € C\ {0,1}:

Sn = {(w,y) € C? | = ol — 1)(w — )}
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Una fibracion eliptica sobre P!

Para A € C\ {0,1}:

Sn = {(w,y) € C? | = ol — 1)(w — )}

S\=C\=T?
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Una fibracion eliptica sobre P!

Para A € C\ {0,1}:

Sn = {(w,y) € C? | = ol — 1)(w — )}

?A:CA ~ 7?2
C\ —— T {(\,p) | peCi}
P\ {0,1, 00} A
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C'y como cubierta ramificada de P!

Sy=A{(z,9) €eC* |y’ =x(x—1)(x—A)}  Cr=05\
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C'y como cubierta ramificada de P!

Sy=A{(z,9) €eC* |y’ =x(x—1)(x—A)}  Cr=05\

(o) =Z/22 ~ Cx (x,y)

bl

P! T
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C'y como cubierta ramificada de P!

Sy=A{(z,9) €eC* |y’ =x(x—1)(x—A)}  Cr=05\

(o) =Z/22 ~ Cx (x,y)
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C'y como cubierta ramificada de P!

Sy=A{(z,9) €eC* |y’ =x(x—1)(x—A)}  Cr=05\

(o) =Z)2Z ~ Cx (z,y)
P! T

Fix(o) = f71({0,1,\,00})

Adéan Medrano Martin del Campo Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



Involucion en C'

Cy
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P! como cociente de Cy

C
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Homomorfismo de monodromia

C)\‘—>E

|

P\ {0,1,00}
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Homomorfismo de monodromia

C)\‘—>E

l -

P\ {0,1, 00} Monodromia

p:m (P {0,1,00}) = Aut (Hy (Cy; Z))
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Generadores de m

m (]P’l \ {0, 1, 00}, %) = (a,b)

a _L b
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Accion de los generadores

b
F0A1 oo/'\
|
I S I -

Adéan Medrano Martin del Campo Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



Imagen de p

Con respecto a nuestra base de Hy (Cy;Z):

sa=(3 1) v o=(3 )
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Imagen de p

Con respecto a nuestra base de Hy (Cy;Z):

sa=(3 1) v o=(3 )
de donde

)= ((5 1) (5 1)) BLa@:me) =12
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Espacios de hipersuperficies proyectivas suaves
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Hipersuperficies en P"

f (S (C[$Q,... 7$n]d
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Hipersuperficies en P"

feClxo,....,axnlqg ~ V(f)={zeP"| f(x) =0}
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Hipersuperficies en P"

feClxo,....,axnlqg ~ V(f)={zeP"| f(x) =0}

(n+d

d )71 = {V(f) cP? ‘ fe (C[fL'O? .- -,xn]d}
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Los complementos U, 4

La variedad discriminante

n+d) 1

{f singular} = A, 4 C p("d
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Los complementos U, 4

La variedad discriminante

n+d) 1

{f singular} = A, 4 C p("d

n+d

U, ;= pl )71\An,d

)
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Los complementos U, 4

La variedad discriminante

{f singular} = A, 4 C p("i)-1

Z/lnd:]P)(ner) \And

)

.Qué puede decirse sobre 71 (U, q)7
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Grupo fundamental de U, 4

(Lonne) Presenta cada 71 (U, q) con (d — 1)™ generadores.
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Grupo fundamental de U, 4

(Lonne) Presenta cada 71 (U, q4) con (d — 1)" generadores.
> w1 (Una) =T (P?) =20
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Grupo fundamental de U, 4

(Lonne) Presenta cada 71 (U, q4) con (d — 1)" generadores.
> w1 (Una) =T (P?) =20
> 71 (Unz) = Z/(n+ 1E
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Grupo fundamental de U, 4

(Lonne) Presenta cada 71 (U, q4) con (d — 1)" generadores.
> w1 (Una) =T (P?) =20

> 11 (Uno) 2 Z)(n+1)Z
> 1 (ul,d) = 1 (Confd(]P’l)) = Bd(S2)
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Grupo fundamental de U, 4

(Lonne) Presenta cada 71 (U, q4) con (d — 1)" generadores.
> w1 (Una) =T (P?) =20
> 1 Un) 2 20+ 1)Z
> 1 (Ur,a) = m (Confy(Pl)) = By(S?)
(Dolgachev-Libgober)

T (Z/f273) = Hs (Z/?)Z) x SLo (Z)

donde H3 (Z/3Z) es el grupo de Heissenberg modulo 3.
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La familia universal £, 4

| |

un,d f

Adan Medrano Martin del Campo Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



La familia universal £, 4

un,d f

p: 7'('1(2/[”7(1) — Aut (anl(v(f); Z))
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Monodromia de £}, 4

{Cual es la imagen de este homomorfismo?

p: 7T1(Z/{n7d) — Aut (anl(v(f); Z))
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Monodromia de £}, 4

{Cual es la imagen de este homomorfismo?

p: 7T1(Z/{n7d) — Aut (anl(v(f); Z))

> (Ebeling) Si n es impar:

Im(p) = Of (Hn—1(V(f); Z))
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Monodromia de £}, 4

{Cual es la imagen de este homomorfismo?

p: 7T1(Z/{n7d) — Aut (anl(v(f); Z))

> (Ebeling) Si n es impar:
Im(p) = Oy (Hn-1(V(f): Z))

» (Janssen) Sin es par:

Im(p) = Sp (Hn—1(V(f); Z)) si d es par
SpO(Hp-1(V(f): Z), qv(f)) si d es impar
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Un vinculo entre superficies ctibicas y curvas cuarticas
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Monodromia de Ej3 3

(Klein-Jordan)

Im(p : 71 (Us3) — Aut(Ha(V (f); 2))) = W (Ep)
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Monodromia de Fs 3

(Klein-Jordan)

Im(p : m1(Us3) = Aut(Ha(V (f); Z))) = W (Es)

Automorfismos de las 27 lineas en una superficie ciibica suave.
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Monodromia de Fs 3

Grafica de Schléfli I'g
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Monodromia de Fs 3

Grafica de Schléfli I'g

Aut(Tg) X W(Eg)  |W(Eg)| = 51840
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Monodromia de Fs 3

Grafica de Schléfli I'g

Aut(Te) = W(Eg)  |[W(Eg)| = 51840

Da la interseccién de las 27 lineas en una superficie ctibica suave.
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Monodromia de Es 4

Im(p : m1(Uz,4) = Aut(H1(V(f);Z))) = Spe(Z)
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Monodromia de Es 4

Im(p : m1(Uz,4) = Aut(H1(V(f);Z))) = Spe(Z)

Reducciéon modulo 2:

Spe(Z) — Spg(IF2)
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Monodromia de Es 4

Im(p : m1(Uz,4) = Aut(H1(V(f);Z))) = Spe(Z)

Reducciéon modulo 2:

Spe(Z) — Spg(IF2)
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Monodromia de Es 4

Im(p : m1(Uz,4) = Aut(H1(V(f);Z))) = Spe(Z)

Reducciéon modulo 2:

Spe(Z) — Spg(IF2)

Automorfismos de las 28 bitangentes a una curva cuartica suave.
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Monodromia de Es 4

Gréfica de Gosset I'7
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Monodromia de Es 4

Gréfica de Gosset I'7

Aut(l'7) = W(E7) = Z/2Z x Spg(F2)  [W(E7)| =56 |W (Ej)|
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Monodromia de Es 4

Gréfica de Gosset I'7

Aut(l'7) = W(E7) = Z/2Z x Spg(F2)  [W(E7)| =56 |W (Ej)|

., Qué patrén de interseccion da?
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)

Hechos sobre P:
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)

Hechos sobre P:

» Contiene 56 lineas
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)
Hechos sobre P:

» Contiene 56 lineas

» Interseccion dada por la grafica de Gosset I'7
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)
Hechos sobre P:
» Contiene 56 lineas
» Interseccion dada por la grafica de Gosset I'7

» Ramifica doblemente sobre una curva cuartica V(f) C P2
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)
Hechos sobre P:
» Contiene 56 lineas
» Interseccion dada por la grafica de Gosset I'7
» Ramifica doblemente sobre una curva cuartica V(f) C P2

» Correspondencia 2 : 1 de

{56 lineas en P} «+— {28 bitangentes a V(f)}
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)
Hechos sobre P:
» Contiene 56 lineas
» Interseccion dada por la grafica de Gosset I'7
» Ramifica doblemente sobre una curva cuartica V(f) C P2

» Correspondencia 2 : 1 de
{56 lineas en P} «+— {28 bitangentes a V(f)}

realizada por la involucién 7 de Geiser
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Superficies de del Pezzo de grado 2

P = Bl;(P?)

Hechos sobre P:

>

>
>
>

Contiene 56 lineas
Interseccion dada por la grafica de Gosset I';
Ramifica doblemente sobre una curva cuértica V (f) C P?

Correspondencia 2 : 1 de
{56 lineas en P} «+— {28 bitangentes a V(f)}

realizada por la involucién 7 de Geiser
Grupo de Deck de P — P?

(1) = Z(W(Er)) = L/2Z
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas

P = Blp(S) & S
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas

P = Blp(S) & S

Sea L = 77 1(P) y sean
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas
P = Blp(S) & S

Sea L = 77 1(P) y sean
» L[ : bitangente a V(f) bajo L
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas

P = Blp(S) & S

Sea L = 77 1(P) y sean
» L[ : bitangente a V(f) bajo L
» S: {27 lineas en S}
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas
P =Blp(S) > S
Sea L = 77 1(P) y sean
» L[ : bitangente a V(f) bajo L

» S : {27 lineas en S}
» B : {28 bitangentes a V(f)}
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Superficies de del Pezzo de grado 2

Relaciéon con superficies cubicas
P =Blp(S) > S
Sea L = 77 1(P) y sean
» L[ : bitangente a V(f) bajo L
» S: {27 lineas en S}

» B : {28 bitangentes a V(f)}
(Harris)

Stab(£) = Aut(B\ £) = Aut(S) = W (Eg)
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Familias de cubiertas ramificadas
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Ramificacion sobre V( f)

YV Xy — Ena {(fip) |pe Xy}

| |

un,d f
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Ramificacion sobre V( f)

VH Xy — &g {(fip) | pe Xs} Xy

| | [+

Un,d f 5 V()
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Ejemplo previo: Cubierta de grado 2 sobre 4 puntos

C
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Cubiertas ramificadas sobre curvas cuarticas en P2
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Cubiertas de grado d = 4

(Hirzebruch) Para n = 2

Existe Xy <= k| deg(f).
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Cubiertas de grado d = 4

(Hirzebruch) Para n = 2

Existe Xy <= k| deg(f).
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Cubiertas de grado d = 4

(Hirzebruch) Para n = 2

Existe Xy <= k| deg(f).
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Cubiertas de grado d = 4

(Hirzebruch) Para n = 2

Existe Xy <= k| deg(f).

V(f) c P?
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Cubiertas de grado d = 4

(Hirzebruch) Para n = 2

Existe Xy <= k| deg(f).

Py k=2 (del Pezzo)
Xy k=4 (K3 cuartica V(w* — f) C P3)

V(f) cP? {
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Cubiertas de grado d = 4

(Clave) Py permite estudiar X
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Cubiertas de grado d = 4

(Clave) Py permite estudiar X

Xy

/

Py ZJAZ

N

P2 < V(f)
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Monodromia de & 4

V(w' = f) = &4 {(fip) [peV(w' - )}

|

S~ —

Us 4

)
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Monodromia de & 4

V(w' = f) = &4 {(fip) [peV(w' - )}

|

Us 4

S~ —

p1: m1(Us.g) — Aut(H(V(w' — f);Z)
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Monodromia de & 4

V(w' = f) = &4 {(fip) [peV(w' - )}

|

Us 4

—

pa T (Uss) — Aut(H*(V (w* — f); 7)) Im(pa)?
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Monodromia de & 4

V(w' = f) = &4 {(fip) [peV(w' - )}

|

Us 4

—

pa T (Uss) — Aut(H*(V (w* — f); 7)) Im(pa)?

(-,-)g2 forma de interseccion

p4 preserva la {

Kx, clase canodnica (pero esta es nulal)
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Monodromia de &.49

Py — a2 {(fip) |p€Pr}

| |

Us 4 f
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Monodromia de &.49

Py — a2 {(fip) |p€Pr}

| |

Us 4 f

po w1 (Usa) — Aut(H?*(Py; Z))
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Monodromia de &.49

Py — a2 {(fip) |p€Pr}

| |

Us 4 f

p2 T (Uza) — Aut(H2(77f; 7)) Im(pe) C W(Er)
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Monodromia de &.49

Py — a2 {(fip) |p€Pr}

| |

Us 4 f

p2 i w1 (Usa) — Aut(H?(Py; Z)) Im(pe) C W(Er)

(-, )z forma de interseccion

p2 preserva la {

Kp, clase canonica (—3H + ey + -+ + e7)
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Accion del grupo de Deck Z /47

ZJAZ = (T) ~ H*(X}; Z) 7.)27, = (T*) ~ H*(Py;Z)

T: [w— iw] T? : [w — —w)

Im(ps) C C(x,.2)(T) Im(p2) C W(E7)
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Teorema (para superficies de del Pezzo de grado 2)

(Medrano Martin del Campo)

Im(p2) = W(E7).
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Teorema (para superficies de del Pezzo de grado 2)

(Medrano Martin del Campo)

Im(p2) = W(E7).

(Corolario crucial)
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Teorema (para superficies de del Pezzo de grado 2)

(Medrano Martin del Campo)
Im(p2) = W(E7).
(Corolario crucial)
Existe v € m(Uz,4) realizando la involucion de Geiser T via pa:

p2(7) =T
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Superficies K3 y Latices
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Superficies K3

(Def) Superficie compacta X tal que 71(X) =1, Kx =0
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Superficies K3

(Def) Superficie compacta X tal que 71(X) =1, Kx =0
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Superficies K3

(Def) Superficie compacta X tal que 71(X) =1, Kx =0

» Diamante de Hodge:

1
0 0
1 20 1
0 0
1
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Superficies K3

(Def) Superficie compacta X tal que 71(X) =1, Kx =0

» Diamante de Hodge:

1
0 0
1 20 1
0 0
1

» Grupo de Neron-Severi/Picard:

NS(X) = Pic(X) = HM n H*(X;Z)
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Superficies K3

(Def) Superficie compacta X tal que 71(X) =1, Kx =0

» Diamante de Hodge:

1
0 0
1 20 1
0 0
1

» Grupo de Neron-Severi/Picard:
NS(X) = Pic(X) = HM n H*(X;Z)
» Nimero de Picard:

1 < rk(NS(X)) < 20

Adéan Medrano Martin del Campo Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



Superficies K3
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Superficies K3

> Latice par unimodular K3:

H*(X;7) >~ Es(-1)? a U?
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Superficies K3

> Latice par unimodular K3:

H*(X;7) >~ Es(-1)? a U?

» Firma o(X) = (3,19)
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Superficies K3

> Latice par unimodular K3:
H*(X;7) >~ Es(-1)? a U?

» Firma o(X) = (3,19)
» k clase de Kahler:

o (H**® H*? @ (k) = (3,0)
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Latices sobre Z, Z]i]

(Def) (Z",q)/(Z[i]", q) con ¢ simétrica/hermitiana
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Latices sobre Z, Z]i]

(Def) (Z",q)/(Z[i]", q) con ¢ simétrica/hermitiana
» Grupo discriminante (finito abeliano)

AL =L*/L
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Latices sobre Z, Z]i]

(Def) (Z",q)/(Z[i]", q) con ¢ simétrica/hermitiana
» Grupo discriminante (finito abeliano)
AL =L*/L
» Forma cuadréatica modulo 2

qr : AL — Q/2Z qr(z) = (7, 7) Leo
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Latices sobre Z, Z]i]

(Def) (Z",q)/(Z[i]", q) con ¢ simétrica/hermitiana
» Grupo discriminante (finito abeliano)
AL =L*/L
» Forma cuadréatica modulo 2

qr : AL — Q/2Z qr(z) = (7, 7) Leo

» Grupo ortogonal

O(qr) = Aut(AL,qr)
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Descompocision de H*(X;7Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)
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Descompocision de H*(X;7Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)

Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+DNz=0}2AleDieUaU(_2)
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Descompocision de H*(X;7Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)

Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+DNz=0}2AleDieUaU(_2)

Hechos sobre L:
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Descompocision de H*(X;7Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)

Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+DNz=0}2AleDieUaU(_2)

Hechos sobre L:

» L, @ L_ de indice finito (2%) en H?(X;Z)
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Descompocision de H?(X; Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)
Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+Dz=0}2AleDieoUaU(2)
Hechos sobre L:

» L, @ L_ de indice finito (2%) en H?(X;Z)

» L. son complementos ortogonales y primitivos en H?(X;Z)
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Descompocision de H?(X; Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)
Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+Dz=0}2AleDieoUaU(2)
Hechos sobre L:

» L, @ L_ de indice finito (2%) en H?(X;Z)
» L. son complementos ortogonales y primitivos en H?(X;Z)

» Grupos discriminantes

Ap, = AL = (Z)27)8

L=
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Descompocision de H?(X; Z)
(Clave) Sublatices Ly, L_ C H*(X;Z)
Ly ={(T* - Dz =0} = H*(P;Z)(2)
L. ={T*+Dz=0}2AleDieoUaU(2)
Hechos sobre L:

» L, @ L_ de indice finito (2%) en H?(X;Z)
» L. son complementos ortogonales y primitivos en H?(X;Z)

» Grupos discriminantes

Ap, = AL = (Z)27)8

L=

» Grupos ortogonales
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Descompocision de H?(X; C)

X esta equipado con T tal que T* = 1I.

T orden finito = T respeta estructura de Hodge
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Descompocision de H?(X; C)

X esta equipado con T tal que T* = 1I.

T orden finito = T respeta estructura de Hodge

» Descomposicién de Hodge:

H*(X;C)= @ HM(X;C)
p+q=2
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Descompocision de H?(X; C)

X esta equipado con T tal que T* = 1I.

T orden finito = T respeta estructura de Hodge

» Descomposicién de Hodge:
H*(X;C)= @ HM(X;C)
p+q=2
» Eigenespacios Vi = ker(T' — (1):

H*(X;:0) = P Ve
¢i=1
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Mezclando descompocisiones

Intersectando ambas descomposiciones:
‘ i Voo Vi V5
H*Y]0 0 C o0
HY | Cc CT ¢t ¢
H?10 0 0 C
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Mezclando descompocisiones

Intersectando ambas descomposiciones:
i Voo Vi V5
H*Y]0 0 C o0
HY | Cc CT ¢t ¢
H?10 0 0 C

Como Z[i]-moédulo, L_ =2 Z[4]”
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Mezclando descompocisiones

Intersectando ambas descomposiciones:

‘ i Voo Vi V5
H29 | 0 0 C o0
Hl’l C (C7 (CG (C6
HY2 | 0 0 0 C

Como Z[i]-moédulo, L_ =2 Z[4]”

Jjc: Lo ®z C =V,

Jc isomorfismo isométrico
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Mezclando descompocisiones

Intersectando ambas descomposiciones:

‘ i Voo Vi V5
H29 | 0 0 C o0
Hl’l C (C7 (CG (C6
HY2 | 0 0 0 C

Como Z[i]-moédulo, L_ =2 Z[4]”

Jjc: Lo ®z C =V,

Jc isomorfismo isométrico

Vv, = (Cl’6 &~ ((C7, |Zo‘2 — ‘Z1|2 — e — |26|2)
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L_ como Zli]-latice
(Kondo) Como Z-latice
L_~2AieDieoUaU(2)

T acttia en A2, U @ U(2) y cada copia de Dy
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L_ como Zli]-latice

(Kondo) Como Z-latice
L_~2AieDieoUaU(2)

T acttia en A2, U @ U(2) y cada copia de Dy

(Medrano Martin del Campo)

hoo = =2(20 + 21" + |22 + [25* + |2af)
+ 2R (2122 + 2321 + 25%26)
+ 29(2122 + 2371 + 25%6)

Como Z[i]-atice

L_ = (Z[)" hr)
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Calculo de Im(p,y)

Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



Reduccion a L

(Clave) p4 acttia en cada Vi, y por lo tanto Ly, L_

Py = palr, Py = palz_
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Reduccion a L

(Clave) p4 acttia en cada Vi, y por lo tanto Ly, L_

Py = palr, Py = palz_

> Reconstruye p4 a partir de pz, Py -
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Reduccion a L

(Clave) p4 acttia en cada Vi, y por lo tanto Ly, L_

Py = palr, Py = palz_

> Reconstruye p4 a partir de pz, Py -

» Para L existen homomorfismos suprayectivos

O(Lx) = O(qr,) = W(Er)
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Reduccion a L

(Clave) p4 acttia en cada Vi, y por lo tanto Ly, L_

Py = palr, Py = palz_

> Reconstruye p4 a partir de pz, Py -

» Para L existen homomorfismos suprayectivos
O(Lx) = O(qr.) = W(Er)

» La imagen de pj en O(Ly) es W(E7)
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Reduccion a L

(Lema) Im(p4) = Im(p, ) pues

pi(9) =0 = pf(g)=0
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Reduccion a L

(Lema) Im(p4) = Im(p, ) pues

pi(9) =0 = pf(g)=0

Usamos el siguiente diagrama conmutativo

i O(L-) — 2 Ofqr.)
K(L/—> cr_
1 (Uy) 2 Tm(py) mod(L+ &L ) O(H) =~ L_
ot W(Er) mod(Le) O(qr.)

Adéan Medrano Martin del Campo
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Moduli de curvas cuarticas suaves
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(p;) C U(Z[i]",hy_ ) =T
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(p;) C U(Z[i)",hy_) =T

Definimos
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(p;) C U(Z[i)",hy_) =T

Definimos
» P(T") =T/Z[i]*
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(py) € U(Z[i]",hy_) =T
Definimos
> P(T) = [/Z[i]*
» Dg = {z € P(V;) | (z,z) > 0} bola compleja
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(py) C U(Z[]" hy ) =T
Definimos
» P(T") =T/Z[i]*
» Ds ={z € P(V;) | (z,2) > 0} bola compleja
» Hj hiperplano negativo ortogonal a § € V;
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El moduli de curvas cuarticas suaves Ms

Im(py) C U(Z[]" hy ) =T
Definimos
» P(T") =T/Z[i]*
» Ds ={z € P(V;) | (z,2) > 0} bola compleja
» Hj hiperplano negativo ortogonal a § € V;

(Kondo) M3 moduli de curvas cuarticas suaves

Ms = (Ds —H)/P(T)
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Enmarcando Mj

(Allcock, Carlson, Toledo) Considera moduli enmarcados
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Enmarcando Mj

(Allcock, Carlson, Toledo) Considera moduli enmarcados

Ms={(Q,N| Qe Ms,\: (Z[i]" hy_) — L_}

Adan Medrano Martin del Campo
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Enmarcando Mj
(Allcock, Carlson, Toledo) Considera moduli enmarcados
Mz ={(Q.N) | Q € Ma, A+ (Zli)" h_) = L}
(@, \) define una superficie K3, salvo una unidad en Z[i].

]P’(F)m./\’/\lg A Adogt
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Enmarcando Mj

(Allcock, Carlson, Toledo) Considera moduli enmarcados
Ms ={(Q.N) | Q € M3, A+ (Z[i],hr ) — L}
(@, \) define una superficie K3, salvo una unidad en Z[i].
P(I) ~ Mz A+ Aog
(Torelli) Mapa periodo p para superficies K3 es un isomorfismo
=

My —2 Dy —H

P(F)l lIP’(F)
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Reduciendo curvas de Us 4 a M3

Moduli de curvas de género 3

My = M3 U 5
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Reduciendo curvas de Us 4 a M3

Moduli de curvas de género 3

My = M3 U 5

» % locus hipereliptico (codimension 1)
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Reduciendo curvas de Us 4 a M3

Moduli de curvas de género 3

My = M3 U 5

» % locus hipereliptico (codimension 1)

> M3 locus cudrtico (codimension 0)

Mz = U 4/PGL3(C)
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Reduciendo curvas de Us 4 a M3

Moduli de curvas de género 3

My = M3 U 5

» % locus hipereliptico (codimension 1)

» Ms locus cuértico (codimension 0)
Mz = U 4/PGL3(C)
» Resto de los divisores O C .#3 son de mayor codimension

7T1(U2,4) — 7r1(M3)

suprayectivo.
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Juntando todo

Im(p4) estda dado por la imagen de

1 (./\/l3) — T
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Juntando todo

Im(p4) estda dado por la imagen de

1 (./\/l3) — T

» D¢ — H es conexo

P(I') C Im(p4)
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Juntando todo

Im(p4) estda dado por la imagen de

1 (./\/l3) — T

» Dg — H es conexo
P(I) € Im(py)

» 7 € m1(Uz,4) realizando involucion de Geiser realiza

(T) = Z[i]" < Im(pa)

Adéan Medrano Martin del Campo Monodromia de superficies K3 sobre curvas cuarticas



Teorema principal (para superficies K3)

(Medrano Martin del Campo)

Im(py) = U (Z[i])7, by, )
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https://arxiv.org/pdf/2112.14836.pdf
https://arxiv.org/pdf/2112.14836.pdf

Teorema principal (para superficies K3)

(Medrano Martin del Campo)
Im(ps) = U (Z[i]", hz_)
Para mas detalles, ver:

Monodromy of the family of K3 and del Pezzo surfaces
branching over smooth quartic curves
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